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Exercicios da Secao 2.1: Corpo

1. Prove as afirmagoes (i) — (vi) feitas nas paginas 8 e 9.

2. Sejam K um corpo e z,y € K. Mostre que

(a) 0.z = 0;

(b) se x #0 ey # 0, entdo z.y # 0;

(©) (~2)y = 2.(~y) = ~(@9) e (~2).(~9) = 2
(d) se 22 = 9% entdo x =y ou z = —y.

Exercicios da Secao 2.2: Corpo Ordenado
1. Prove a Proposigao 2.2.2.
, <L 1_ 1
2. Se K é um corpo ordenado e z,y € K sao tais que 0 < z < y, mostre que 0 < <z
3. Prove a Proposicao 2.2.3.

4. Sejam K um corpo ordenado, n € N e z € K tal que —1 < x. Prove a Desigualdade de Bernoulli:
(14+2)" >1+n.x.
Sugestao: use o principio da indugao!

5. Sejam K um corpo ordenado e a,b € K. Prove que se para todo € € K, € > 0 temos a < b + ¢, entdo
a <b. Prove que este mesmo resultado vale quando a < b+ €. Dé um exemplo porque nio podemos
afirmar que a < b.

6. Complete a demonstra¢iao da Proposicio 2.2.4.

7. Prove a Proposicao 2.2.5.

8. Sejam K um corpo ordenado e z,y € K. Mostre que
-1 =

(a) se x # 0, entdo |z |z| =1

1=

(b) se y # 0, entdo |x.y~ |z||y| .

Exercicios da Secdo 2.3: Supremo e Infimo

1. Prove a Proposi¢ao 2.3.3.
2. Sejam A e B subconjuntos ndo vazios e limitados de um corpo ordenado K. Prove que

(a) se A C B, entao inf B < inf A <sup A <sup B;
(b) AU B ¢ limitado e

sup(A U B) = méx{sup A,sup B} , inf(AU B) = min{inf A, inf B};
(c) A+ B={a+b;ac A,be B} élimitado e

sup(A+ B) =sup A+sup B , inf(A+ B) =inf A+ inf B;



(d) cA={ca;ac A}, c € K fixo, é limitado e
sup(cA) =csup A , inf(cA) =cinf A se ¢ >0,
sup(cA) =cinf A , inf(cA) =csup A se ¢ <0.
3. Determine, caso existam, o supremo e o infimo de cada um dos seguintes subconjuntos de R.

(a) Si={zeR;z>0,a%>2}
(b) 522{7111;7161\1};
(c) 53:{(_1)n;neN};

n

(d) S4={n_1'neN}.

n+1’




